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Clasa a VIII-a

Barem de notare

Subiectul 1 (21p)

a) Demonstrati ca oricare ar fi numerele reale pozitive x, y este adevaratd inegalitatea:
Ve+ x-y<J2+%)-B+y).

b) Determinati numerele rationale a si b care indeplinesc conditia:

a-(\/€+2)—%g=\/g+1.

Solutie:
a) Se ridica ambii membrii la patrat si se reduc termenii asemenea.

(V6 + X YPS (JZHX)  BHY)) eeererrerrereenreesrenienseesseessessreseennes 2p
S 6+2 66X Y+X YSO6+2 Y+ 3 X+ X Yerrrrrrrriieiinriieciarineennnns 2p

e ARV RD G A A - T SN 2p
<:>2-y+3-x—2-w/6-x-y20 ....................................................... 2p

S (J2 Y V3 )2 Z 0 eeeeeeeerieeeeeeeet e et e et e e st e s saressaneesareene 3p
b) a- (\/_+2)———x/_+1
ea-(V6+2) - b(3+\/—) [ i N 3p
= V6- (a—§)+2 a—b—\/€+1 .............................................. 3p
b
a—-=1 —-3-a+b=-3 a=2€Q
{2-a—3b:1<:>{ 5a—b=1 {b=3EQ ............................. 4p
Total 21p
Subiectul 2 (21p)
1 1 1 1
Calculati + + Sl + .
V3+2v2 /5+42v6 7+2vV12 V4051+2v2025-2026
Solutie:
V3+2V2=+v2+2V1-2+1= /(\/_+1)2—\/_+1 ............................ 4p
V5+2V6=v3+2V3-242= /(\/§+\/§)2=\/§+\/§ ........................ 4p
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\/4051 + 2Vv2026 - 2025 = J2026 + 2v2026 - 2025 + 2025

= \/(\/2026 +VZ025)2 = VZ0Z6 + VZ0Z5 cveeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeseenn 4p
=Lt 41 L e, + !
V3+2v2 [s5+2v6 7+2v12 V4051+2v20252026
1 1 1 1
= et T T T TommmiTanas e, 4p
=V2—1+V3—V2+VE—V3+.....4+2026 — V2025 = v2026 — 1 ....5p
Total 21p

Subiectul 3 (21p)

Fie VABCD o piramida patrulatera regulata . Punctul M este mijlocul inaltimii VO,
punctul N este mijlocul segmentului BM, iar punctul P apartine segmentului AO, astfel incat
AP =3-PO.

Demonstrati ca PN || (VDC). S.G.M
Solutie:

A
Notam BP n DC = {E}
AABP~ACEP = 20 = o B e e e e e e esae e 3p
PC PE PE 5
Notam BM N VD = {F} si Q mijlocul lui DF...ccccviiiiiiiiininiiiieneieneienenecenenn 2p
In ADBF 0Q este linie mijlocie = 0Q || FBsi 0Q = % ........................... 2p
In AVOQ FM || 0Q, M este mijlocul lui VO = MF este linie mijlocie........... 2p
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= MF=%= % ............................................................................ 2p
MB 1 1 FB 3
NB—MN—T—E-(FB—FM)—5-(FB—T)—§FB ........................... 2p
SFN=FM+MN =422 =22 2p
BN 3 BN BpP
S = D o S = T L iiiiiiiiereeeeereaa———————————eeseseeeteeeresarsanasanaaannnnnnsonns 2p
FN 5 NF PE
= PN || EF,EF € (VDC),NP & (VDC) = NP || (VDC)eeveereruereerenrenneenenanens 3p
Total 21p
Subiectul 4 (21p)

fn cubul ABCDA'B'C'D’ ACNBD = {0}s5i A'C' nB'D' ={0'} , punctul M este mijlocul
muchiei AB, punctul N este mijlocul muchiei AD, iar punctul P este mijlocul segmentului OO'.

a) Demonstrati ci MN L (ACA).

b) Demonstrati ca distanta de la punctul P la planul determinat de punctele M, N, A’ este egala
cu jumadtate din lungimea muchiei cubului.

Solutie:
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a) MN linie mijlocie In AABD = MN || DB.cccuiiuiiieiiniieiiniiniiiessnisnscssssnsons 2p
BD 1 AC , ,
BD L AA" = BD L (ACA) = MN L (ACA) covrrvvirvnnneennnn 4p
ACNAA = {A}

b) Notam A0 N MN = {Q}, 00' n QA' = {F}si [ lungimea muchiei cubului .......2p

i?’l AFA'0’ rn’
00 I A,0,| =5 AFA O ~AFQO weeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeeseseees 2p
FO, = O,Q, =150 mijlocul segmentului FO'..ccccvveveiiiievainiienarnrnennnns 2p

Fo' — al0" T 2

= PF =2 G AF =2 e 2p
Fie PE L A'F si demonstreaza cA PE L (A'MN) «euiieiuiniieinineieenenecnseraecnsennns 2p
AFA O ~AFPE = o = ZE ettt 2p

Ao’ T A'F

PF-A'0' 3112 l
= PE =T = T m o 3p
2
Total 21p
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